
         

 

Varianta 080 
 

Subiectul I 

a) 0; b) (2;2); c) 1=α ; d) -5; e) 1
42

=− yx
; f) 3 . 

Subiectul II 

1. a) 2; ;
4

1
 b) f(x+y) = 2x+y;  f(x)� f(y) = 2x � 2y = 2x+y, deci f(x+y) = f(x)� 

f(y), ; y   x, R∈∀  

    c) f(2x) = 2f(x) ⇔ 22x = 2� 2x cu soluia x = 1; d) 1023; e) 
5

4
. 

2. a) 4x3 – 4; b) f’ (1) = 0; c) f’ (x) = 0 ⇔ x = 1; f’ (x) < 0 pentru x∈(- ∞ ; 1)⇒ f este strict 
descresctoare pe (- ∞ ; 1]; f’ (x) > 0 pentru x∈(1, +∞ )⇒ f este strict cresctoare pe 
[1, +∞ ); d) f ′′ (x) = 12x2 ≥  0 pentru orice x num r real, de unde se obine f convex  peR; 

e) .
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Subiectul III 
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c) Dac  dacb ≠≠≠ ,0,0 , din punctul a) i 
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XACX . Deci b’ = α b, c’= α c, i notând  

β = d’- α d, avem d’ = α d + β ,a’ = α a + β , deci 2IA
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e) ∈+=⇒∈ βαβα ,,)( 2IABACB R BAAB =⇒ , deci (A + iB)(A- iB) =A2+B2. 

f) Folosind e), avem det(A2+B2) = ( ) ( ) ( ) ( ) =++=+⋅+ iBAiBAiBAiBA detdetdetdet  

( ) 0det
2 ≥+ iBA . 

g) 211 IAB βα += , ∈+= 2121222 ,,,, ββααβα IAC R BCCB ⋅=⋅⇒  i din 

f) ( ) 0det 22 ≥+⇒ CB . 
Subiectul IV 
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0.in x limita arenu  f  ca obtinem unde de exista,nu  
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coslim deci

,1)(limiar  ,1)(lim si  0limlimAvem  .
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derivabilah  avem , pe derivabilah  cum si 0in x derivabilah  deci  ,0
1

sinlim
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. pe continua este g deci  ),0(0)(lim avem a) folosindiar  ),(0, si ,0)(- pe continua este  c)
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.),()(2(x)h deci , 
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sin2)(f-2g(x)

d). punctului conform 0(0)h si 0pentru x 
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Darboux. lui eaproprietat arenu  deoareceie,contradictprimitive, admite

 
0 xdacaa,

0 x,0
))((  Atunci

 .contrariul presupunem Sa primitive. admite f0,a daca ca Demonstram

).(f lui

 primitiva o )()(2)(F atuncig, lui a primitiva o esteG  Daca primitive. admite decicontinua, 

este f Functia .),(')(2)(f d) punctulDin primitive. f ca Demonstram  f)
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Prin analogie cu punctele precedente rezulta ca 

.
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a daca numai si daca primitive admite 22 ±=<=>= afa  

 

            

 


